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Inverzni funkce (4)

1. Zakladni pojmy PTP

Uvodem pipomeime rekolik zakladnich definic:
Funkce je predpisy = f(x), ktery&islu x pritadi pra¥ jednocisloy, kdy x je proménna,y
je funkeni hodnota.
Definiéni obor—D(f) je mnoZina vSech prainnychx.
Obor hodnot—H(f) je mnozina vSech furthich hodnot.
Prostéa funkcena daném intervall je, pokud kazda furtki hodnotay mé pra¢ jednu
promsnNnoux.

Dale budeme pouzivatigobrazovani do sdadnych os ozr#ni kvadrant. Prvni kvadrant
je vpravo nahte, druhy vlevo nahe, teti vlevo dole &tvrty vpravo dole viz obrazek nize.

1. kvadrant > I. kvadrant

1

1. kvadrant : IV. kvadrant
Inverzni funkcek dané prosté funkdije funkcef ™, pro kterou platiD(f %) = H(f) a
zéarove kazdémuy O D(f %) je piirazeno pra¥to x 0 D(f), pro které je(x) =y

Uréeni inverzni funkce se provadi tak, Ze v danéedpisuf: y = f(x) prohodime prognnou
x a funkeni hodnotuy, a vyjadimey. Takto vznikne novyiedpis, ktery je funkci inverzii®:

y=9(3

Graf inverzni funkce je oséwymetricky k fivodni funkci podle osy prvniho gtiho
kvadrantu.

Podle vy3e uvedenych definic funkiprifadicislu x praw jednogisloy. Inverzni funkce
je cesta zpatky, to znamend, ¥gauicisluy praw jednocislox.

Proto je nutnou podminkou prostostvpdni funkcef tak, aby existovala jednoztrea
cesta zpt. Uvedme Fikladem, neprostou funkci kvadratickdu: 'y = x?

Pokud nartneme graf funkcd, a podle vySe uvedenéty i graf
inverzni funkce do jednoho obrazku podle osové syengidime,
Ze inverzni funkce* nerize byt funkci. Neni totiz sp¥ma
podminka, Ze prosmné x prifadi pra¢ jednu funkni hodnotuy.
Napriklad ¢islux = 1 gitazuje hodnoty = 1 a zaroviey = — 1.
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2. Linearni funkce
1) Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaste oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a fsetiky s osami:
f: y=2x-3
frr y=ix+3
D(f) = (-0 0} H(f) = (- 0; )
VH: B =[3:0} P, =[0-3]
D(f ) =(=oo;00); H( ™) = (00 0)
P.=[-30} P, =[0:3]

2) Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkéntate oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a fsetiky s osami:
h: y=4ix+1
h™: y=2x-2
D(h) = (=oo; o) H(h) = (= o0; )
VH: B, =[-20] P, =[0]
D(h™) = (~e0; eo); H (h™) = (~ e0; e0)
P, =[10} P, =[0;-2]

3) Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaste oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a jseliky s os=ami-
m: y=x-2
mt: y=x+2
D(m) = (= e0; 00); H (M) = (- 00; e0)
VH: P, =[-20] P, =[0;2]
D(M™) = (=0} o) H(M™) = (= 0; o)
P, =[20} P, =[0;- 2]

4) Pro zadanou funkci gete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaste oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a jsesiky s osami:
k: y=-2x-2
k™ y=-ix-1
D(K) = (= o9; co); H (k) = (001 )
VH: P =[-10]: P, =[0;-2]
D(k™) = (= oo; 00); H (k™) = (= 07 0)
P, =[-20} P, =[0;-1]
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3.
1

2)

3)

4)

Lomena funkce
Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaite oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a psesiky s osami:

f: y= = -1
X
1

7t y=—o
y x+1

D(f) = (~e0;0)0(0; o) H(f) = (~e0; ~1) T (1 )
VH: P, =[10]; P, = neni

D(f ) = (-0, 1) T (-L o) H(F ™) =(~e2;0)0 (0; 0)

P, =neni P, =[0;1]
Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaste oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a jetiky s osami:

o1
gy -1

1. y= 1 +1
X

D(g) = (~e;2) 0 (& ); H(g) = (- ;0) 0 (0; )
VH: P, =nent P, =[0;-1]

D(g™) = (~;0)0(0;0); H(g™) = (~0;2) O (L )

P, =[-10]; P, =neni
Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaite oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a psesiky s osami:

1
h: =
v X+2
h™: y=1—2
X

D(h) = (- 00; =2) 0 (-2 o), H(h) = (= 0;0) 0 (0; )
VH: P, =neni P, =[0;1]

D(h™) = (~0;0)0 (0 ) H(h™) = (-, ~2) U (-2, )

R = [%;O]; P, =neni
Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaite oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a jsesiky s osami:

m: y=§+3

=

m': y=

~ W

Y
D(m) =(~;0)0 (0 o), H(M) = (- 0;3) 0 (3 0)
VH: B, =[-1;0] B, =neni
D(M™) = (~00;3)0(3 ), H(M™) =(~0;0) 0 (0; )
P, =neni P, =[0;—§]
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4. Kubicka funkce
1) Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaste oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a fsesiky s osami:
f:y=x-1
1 y=3x+1
D(f) = (=00} H(f) = (001 0)
VH: P, =[10}; P, =[0;-1]
D(f ™) = (- e0; eo); H(f ™) = (~ o0} o)
P, =[- 20} B, =[od]

2) Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénagte oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a jsetiky s osami:

g: y=x’+1
gt y=x-1
D(g) = (- o; ), H(g) = (- 0; )
VH: P =[-10} B, =[0;]
D(g™) = (~o0; ) H(g™) = (-0} )
P, =[x0] R, =[0;-1]

3) Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénste oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a fse&iiky s osami:

ki y=(x-2)
k*: y=3¥x+2
D(K) = (- o0; 0); H (k) = (= e0; o0)
VH: B, =[2,0} P, =[0;-§]
D(k™) = (~o0; 00); H (k™) = (- 05 )
P.=[-80} R, =[0:2]

4) Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkéniate oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a fsesiky s osami:
a: y=(x+1>%
at:  y=3%x-1
D(a) =(-; ) H(a) = (- )
VH: B, =[-10} P, =[0]
D(a) = (- wo; ) H(a™) = (- w; )
R :[1;0]; R :[O;_l]
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3)

4)
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Exponencialni funkce
Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaite oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a psesiky s osami:
b: y=3+1

b™:  y=log,(x-1)

D(b) = (= eo; 0); H(b) = (8; )
VH: P, =nenf, P, = [0;2]

D(b™) = (L ) H (b™) = (-~} )

P = [2; 0]; P, =neni

Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaite oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a psesiky s osami:

f: y=2"-2
7 y=log,(x+2)
D(f)=(-o0;00) H(F)=(-2 )
VH: P, =10} P, =[0;-1]
D(f ) =(-2 @) H(f?) = (o)
R.=[-z0} R, =[01]

Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaite oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a fsetiky s osami:

K: V= (%)nz
k™ y=log, x-2
D(K) = (=o0; o) H (k) = (0 )
VH: P, =nenf P, = [0;%]
D(k™) = (0; 0o); H (k™) = (= e0; e0)
P = [% ;O]; P, =neni

Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaste oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a jseiiky s osami:

g: y=10*
g*: y=logx-1
D(g) = (- o0; @), H(g) = (0; o)
VH: P, =nen P, =[0:10]
D(g™) =(0; ) H(g™) = (~o0; )
P = [10;0]; P, =neni
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Logaritmicka funkce
Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénate oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a fsesiky s osami:
m: y=logsx+2

mt: y=65?

D(m) = (0; o0); H (m) = (e0; o0)
VH: B, = [O;%]; P, = neni

D(m™) = (eo; ), H(m*) = (0; o)

P =neni P, = [O;%]

Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaste oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a fse&iiky s osami:
f: y=log,x-2
o y=2¢2
D(f) =(0; co)s H(f) = (o} e0)
VH: P = [0;4]; P, =neni
D(f7) =(e01 0} H(F™) = (0 )
P, =neni P, =[0;4]

Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazk¢naste oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a jsetiky s osami:
k: y=log,(x+1)
k?: y=4-1
D(K) =(=1; e0); H (K) = (o; )
VH: B, =[0,0} P, =[0;0]
D(k™) = (e} o0} H(k™) = (-1 )
R.=[0,0} P, =[0,0]

Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkénaste oba grafy, u
obou funkci ukete definéni obor, obor hodnot a jsetiky s osami:

9: y=log,(x-2)
gl y=§+2
D(g) = (2 @) H(g) = (e0; )
VH: P, = [3;0]; P, = neni
D(g™) = (5 0} H(g™) = (2 )
P, =neni P, =[0;3]
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7. Néco navic
1) Pro zadanou funkci tete funkci inverzni a do jednoho obrazkémaste oba grafy, u
obou funkci utete definéni obor, obor hodnot a sesiky s osami:
g: y=3x+3
gt y=ix-1
D(g) = (-o0; ) H(g) = (- 0; )
VH: P, =[-10}; P, =[03]
D(g™) = (- oo 0} H(g™) = (~o0; )
P, =[30} R, =[0;-1]
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